
Ασκήσεις στα διανύσματα 
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Άσκηση 1. Για διανφςματα , ,α β γ  του χώρου δείξτε τα ακόλουθα: 
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2 2 2 2

·α β α b α β  . 

2.       0α β γ β γ α γ α β        (ταυτότητα Jacobi). 

3.            , , , , , , , ,α β γ δ α γ δ β β γ δ α α β δ γ α β γ δ      . 
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5. 0α β γ α β β γ γ α        . 

6. ,,α β γ  ςυνεπίπεδα , ,α β β γ γ α     ςυνεπίπεδα. 

 

Άσκηση 2. Αν τα , ,α β γ  είναι τα διανφςματα θζςησ των ςημείων , ,Α Β Γ  του χώρου ωσ προσ κάποιο καρτεςιανό 

ςφςτημα αναφοράσ, δείξτε πωσ το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ  ιςοφται με 
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Άσκηση 3. Αν τα , ,α β γ  είναι μη ςυνεπίπεδα διανφςματα του χώρου, τότε δείξτε πωσ οποιοδήποτε άλλο διάνυςμα δ   

γράφεται ωσ γραμμικόσ ςυνδυαςμόσ των , ,α β γ  ωσ 
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Άσκηση 4. Αν τα ,α β  είναι διανφςματα του χώρου με 0α  , να επιλφςετε τη διανυςματική εξίςωςη α x β  με 

άγνωςτο το x . (Υπόδειξη: Οι λφςεισ είναι τα διανφςματα 
2

,
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
   .) 

 

Άσκηση 5. Αν τα ,α β  είναι διανφςματα του χώρου, να επιλφςετε τη διανυςματική εξίςωςη x α x β   με άγνωςτο το 

x . (Υπόδειξη: Υπάρχει μοναδική λφςη.) 
 
Άσκηση 6. Είναι τα ςημεία (1,2,4), ( 2,3, 5), (0,2, 1), (1,3, 1)Α Β Γ Γ     ςυγγραμμικά; 

 
Άσκηση 7. Αποδείξτε με χρήςη διανυςματικοφ λογιςμοφ τα ακόλουθα θεωρήματα τησ Ευκλείδειασ γεωμετρίασ: 

1. Το τμήμα ' 'Β Γ  που ενώνει τα μζςα των πλευρών ,ΑΓ ΑΒ  είναι παράλληλο και ίςο με το μιςό τησ τρίτησ 

πλευράσ ΒΓ . 

2. Αν ςε τρίγωνο ΑΒΓ  είναι , ,α ΒΓ β ΓΑ γ ΑΒ    και 
αμ  η διάμεςοσ από το Α , τότε 

2
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2
α

α
β γ μ    και 

2 2 2 'β γ αα  , όπου 'α  η προβολή τησ αμ  επί τησ α  (θεωρήματα διαμζςων). 

3. Οι διάμεςοι ςε κάθε τρίγωνο ςυντρζχουν. 

4. Αν ςε τρίγωνο ΑΒΓ  είναι , ,α ΒΓ β ΓΑ γ ΑΒ   , τότε 
sin sin sinΒ Γ

α β γ

Α
   (θεώρημα ημιτόνων). 

5. Τα μζςα των πλευρών τυχαίου τετραπλεφρου αποτελοφν πλευρζσ παραλληλογράμμου. 
 
 
 
 

 


