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1. Na vmoloyistodv 6oec omd T mapactdoslg A+ B, AB, BA, BA', B?A,

AAL AA & : ac(® 2 1) g (3% 2
, EYOLV VO o, LE = , = .
XOUV VOMHG, | 4 -1 -3 10

2. No vmoloyiotovv Oceg omd Tic mopactacelc A+ B, A—B, AB, BA, A?,

£Youv vonua, Yo Toug GHVOETOVG TIVaKES

1 0 : 1 1 3 : 0
0o 1 : 1 o 1 : 1
i) A= , B=
0 0 1 1 1 -1
1 2
1 4 3
. 1 : 0 1 : 2 4
i) A= , B=
2 3 1 0
8 1

3. T'a tovg ohvBeTovg Tivokeg

1 2 : 2 -1 0 -2 :

0 1 : 3 5 o 0 : 2 O
A=|.. , B=

0 0 : 0 1 1 0 : O

o 0 : 2 2 o1 : O

i)  No vroloyisbei o yvopevo AB.
i) Yzmapyet o avtiotpoog tov mivako A ; Av vai, Tolog giva,

4. Noa Bpebovv Lot ot Tpaypatikoi wivakeg X té€totol dote AX = XA, 6mov

(2 3)



5. 'Boto AeM, (F) évag nivakog tétotog dote A*+2A-31 =0 .

i)  Na amlomomBsi n mapdotaon A +2A° —4A—A+1.
i)  AmodeiEate 6tL or mivakeg A, A+ 1, A+2l givor avtiotpéyipot.

6. Av yio. tovg nxn wivokeg A, B 1oyvet AB®+41 =—A, vo anodeifete 6tio A

QVTIGTPEPETOL Kol VO, eKQpdoete tov A ¢ ypopuikd cuvdvacud tov
duvdpewv tov B.

7. Av ABeM, (IF) kot o A givar avtiotpéyipog, va Abel n eElowon
XA+B=0.

8. 'Eotm ot Nxn mivaxec A B pe A’ = A ko B® = B. Na amodsitete 6T
(A+B)*=A+B avkapévoav AB=BA=0.
9. "Ectw ot tetpaymvikoi nivakes A, Be M, (F).

) Av ou A, B &ivanl ooppetpcol mivaxeg, t0te 0 A+ B glvol ocoppetpkog
TivoKog.

i) Av ot AB e&ivar oviwooppetpikoi mivakeg, 10t 0 A+B  givan
OVTIGLUUETPIKOG TTVAKOG.

i) Avo A givol coupetpikog Tivokac, T0te 0 —A gival GOUUETPIKOC.

iv) Av o A egivou avtiooppetpikdg mivakag, TtOTE 0 —A  givon
OVTIGLUUETPIKOG.

V)  No dsydei 611 0 mivaxog AA" kar A'A eivon TévTo GUUPETPIKOL.

vi) Av o A s&ivol avTIGTPEWIHOG KOl GUHUETPIKOS, TOTe o A sivan
GUUUETPIKOG.

Vi) Av 0 A &ival avTIoTpEYIHOG KO OVTIGUUETPIKOS, TOTE 0 Al sivan

OVTIGULUETPIKOG,.
4 -1 3 1
10. Aivovtai ot mivakeg A = 2 0 kol B= s 1) Noa Moete v e€iomon

XB=A, ( X sgivar katdAAniog dyvootog mivakag). Na Bpeite tovg mivakeg

X1, X' (av vmapyovv). Ti moapotmpeite yia toug mivakeg XX, X'X ko

-1
(XX t) ; Ocot amd tovg mivakeg VTAPYOLY VoL LTTOAOYIGOOVV.

1 .- 1

11. Av J, =|: : |, va amodeifete OTL I(0OVY 01 1GOTITEG
1 .- 1
3Z=nd, xa (1-3) =1-——J,.



12. Av oo A BeM, (F) eivm avriotpéywor mivokeg kou C,DeM (F),
amodeiate OTL IGYLOLVV :
i) A'+B'=A'(A+B)B7,
i) (A*+B?) +B'=B(A+B) A
iii) (A+CBD)" = A"~ A’C(B*+DA'C) DA*

13. Na amodeiEete T 100TNTEG, OTOV Ol AVTIIGTPOPOL TivakeG Tov eppoavifoviot
vIdpyovV:
i) (A*+BYH)'=A(A+B)'B
i) (1,+AB)"A=A(l, +BA)™
iii) (A+BB")'B=A"B(l,+B"A'B)"

14. 'Eoto ot nivokeg A, Be M (F) . No amodei&ete 6TL 1oHOLV TO ETOUEVA
) A(I +BA):(I +AB)A Ko (I +BA)B: B(I +AB)
ii) Av vmapyet o mivaxkog (1 + AB )_1, 10TE 16YVEL

(1+BA) " =1-B(1+AB)"A.

15. Xpnowonoidvtag padnuotikny emoywyr], vo omodeifete 0Tt yio Kdbe Oetikd

0 -1} (-2"+2 -2"+1
2 3 - 2n+1_2 2n+1_1
j , Vo oroodei&ete Ot

. (1-3n -9n
A= :
n 1+3n

vy kiBe QLOIKO aplBUd N, KO OTN GUVEXELW VO, VTOAOYICETE TOV TivVOKOL

aKEPOO N 1oy vEL:

-2
16. Av Az[
1

AZOlS )
17.'Eoto évag k xk mivaxag A pe A* = A. Na amodeifete 6t

1 - A, n=2r, reN

(A-1)"= ,
A-1, n=2r+1, reN

Ko 6T GLVEYELDL VoL vIToAoyicete Tovg mivakeg (A—1)%" ko (A—1)%%.

18.’Eva aepookdeog intatotl £T01 dote ot cuvtetaypéves (X, Y,,Z,) TOL onueiov

omov Ppioketarl petd omd N AENTE TTHONG IKAVOTOLOVV TIG GYECELS



Xni1 = X, +2yn —Z,

yn+l = yn + Zn

Zn+1 = Zn
n=12,..,0mov X,=a,Y,=b,z,=c. Na Ppebolv ot cuvtetayuéveg tov
0LEPOCKAPOVS LETA A0 5 MPES TTNOTG.

X X X

n+1 n n+1
Ym')ﬁsugn ’EXOUME yn+l = A yn = yn+l = An+l yO ’
z z ZO

n+l n n+l

X

2
1 1 |. Apa apkei va vroroyiotsi n dHvapun A,
0 1

1 2n (n-1)°-1
Amodeite pe emayoyn 6t A"=|0 1 n
0 O 1

19. Aivovtat ot ivakeg X, = (\/E 142 )T ke X, =(1 0 -1).

Av P o mivaxag eivat:

_XX L XX
bl el

Na omodeitete ot ioydoov: P*=P?=P, (1-P)* =(I —P)2 =1-P.

20. Av 10 S i6vuopa a € R" eivar povasdioio, amodeitote 6t 0 mivokag H = | —2aa’

elvat cuppeTpkog Kot ophoydviog.



