
  

   
 

 

    

                     

      

      

16 ∫Ï·ÛÌ·ÙÈÎ¤˜ ÌÔÓ¿‰Â˜

∫ ∞ ∆ ∞ ™ ∫ ∂ À ∂ ™  ª ∂  ° ∂ ø ª ∂ ∆ ƒ π ∫ ∞  ™ Ã ∏ ª ∞ ∆ ∞

™‡ÁÎÚÈÛË-‰È¿Ù·ÍË ÎÏ·ÛÌ·ÙÈÎÒÓ ÌÔÓ¿‰ˆÓ. ™‡ÓıÂÛË ÌÔÓ¿‰·˜
·Ó·ÊÔÚ¿˜. ÃÚ‹ÛË ÔÌÒÓ˘ÌˆÓ Î·È ÂÙÂÚÒÓ˘ÌˆÓ. 
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¶ÔÈÔ Â›Ó·È ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ, ÙÔ        ‹ ÙÔ       ; 1
3

1
6

∫fi‚ˆ Ù· ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ¿ Û¯‹Ì·Ù· ·fi ÙÔ ¶·Ú¿ÚÙËÌ· ÛÙÔ Ù¤ÏÔ˜ ÙÔ˘ ‚È‚Ï›Ô˘. 

™˘˙ËÙ¿ÌÂ ÛÙËÓ Ù¿ÍË ÁÈ· Ù· ·ÔÙÂÏ¤ÛÌ·Ù· ÙˆÓ ‰ÔÎÈÌÒÓ Ì·˜.

ÂÍ¿ÁˆÓÔ ÙÚ·¤˙ÈÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ

ªÂ ÙÔÓ ‰ÈÏ·Ófi ÌÔ˘ Û˘ÁÎÚ›ÓÔ˘ÌÂ Ù· Û¯‹Ì·Ù· Ô˘ Îfi„·ÌÂ. 
∆È Û¯¤ÛË ¤¯Ô˘Ó ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘˜;

ñ ∆È Û¯¤ÛË ¤¯ÂÈ ÙÔ ÂÍ¿ÁˆÓÔ ÌÂ ÙÔ ÙÚ·¤˙ÈÔ;

ñ TÈ Û¯¤ÛË ¤¯ÂÈ ÙÔ ÂÍ¿ÁˆÓÔ ÌÂ ÙÔ Ï¿ÁÈÔ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ;

ñ TÈ Û¯¤ÛË ¤¯ÂÈ ÙÔ ÂÍ¿ÁˆÓÔ ÌÂ ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ;

2 ÙÚ·¤˙È· ÊÙÈ¿¯ÓÔ˘Ó 1 ÂÍ¿ÁˆÓÔ, ‰ËÏ·‰‹ =     ÙÔ˘ ‹   

ÙÔ˘        +       ÙÔ˘ =              = 1

1
2

1
2

1
2

2
2

....

....
....
....

....

....
....
....

....

....
....
....

....

....
....
....

....

....
....
....

3 Ï¿ÁÈ· ÊÙÈ¿¯ÓÔ˘Ó 1 ÂÍ¿ÁˆÓÔ, ‰ËÏ·‰‹ =    ÙÔ˘        ‹ 

ÙÔ˘ +        ÙÔ˘          +      ÙÔ˘          =              = .....        

1
3

....ÙÚ›ÁˆÓ· ÊÙÈ¿¯ÓÔ˘Ó 1 ÂÍ¿ÁˆÓÔ, ‰ËÏ·‰‹     =      ÙÔ˘         ‹   

ÙÔ˘        +     ÙÔ˘       +      ÙÔ˘       +     ÙÔ˘         +     ÙÔ˘       +      ÙÔ˘ 

=            =1

....

....

ñ ¢ÔÎÈÌ¿˙ˆ Ó· ÊÙÈ¿Íˆ ÙÔ ÂÍ¿ÁˆÓÔ ̄ ÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ Î·È Ù· 
ÙÚ›· Û¯‹Ì·Ù· (ÙÚ·¤˙ÈÔ, ÙÚ›ÁˆÓÔ, Ï¿ÁÈÔ ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ). 

Ï¿ÁÈÔ 
·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ

= ÙÔ˘6
6
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EÓfiÙËÙ· 3

™˘˙ËÙ¿ÌÂ ÛÙËÓ Ù¿ÍË ÁÈ· Ù· ·ÔÙÂÏ¤ÛÌ·Ù· ÙˆÓ ‰ÔÎÈÌÒÓ Ì·˜.

™˘Ì¤Ú·ÛÌ·

∂ÚÁ·Û›Â˜

ñ °Ú¿Êˆ ÌÂ ÎÏ¿ÛÌ·Ù·:
1 =       +       +....

....
....
....

....

....

1 =       +       +        +
1
2

1
6

ñ ¢ÔÎÈÌ¿˙ˆ Ó· ÊÙÈ¿Íˆ ÙÔ ÂÍ¿ÁˆÓÔ ̄ ÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÙÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ Î·È ÙÔ ÙÚ·¤˙ÈÔ.

ñ °Ú¿Êˆ ÌÂ ÎÏ¿ÛÌ·Ù· ÙÔ Û˘Ì¤Ú·ÛÌ¿ Ì·˜:

¢Â›¯Óˆ ÛÙËÓ ·ÚÈıÌÔÁÚ·ÌÌ‹ Ù· ÎÏ¿ÛÌ·Ù·.

        

  

     

ñ ¶Ò˜ ı· ÊÙÈ¿ÍÔ˘ÌÂ ÌÂ Ù· ÙÚ›· ÁÂˆÌÂÙÚÈÎ¿ Û¯‹Ì·Ù·:

ñ 2 ÔÏfiÎÏËÚÂ˜ ÌÔÓ¿‰Â˜ Î·È      ÙË˜ ÌÔÓ¿‰·˜; ñ1 ÌÔÓ¿‰· Î·È      ÙË˜ ÌÔÓ¿‰·˜;2
3

5
6

1.

2.

¶·Ú·ÙËÚÒ ÙÔ Ï·ÎfiÛÙÚˆÙÔ. 
∞Ó = 1 ÌÔÓ¿‰·, ÙfiÙÂ Ò˜ ı· ÂÎÊÚ¿ÛÔ˘ÌÂ ÌÂ ÎÏ¿ÛÌ·: 

ñ ÙË ¯ÚˆÌ·ÙÈÛÌ¤ÓË ÂÈÊ¿ÓÂÈ·;

ñ ÔÏfiÎÏËÚË ÙËÓ ÂÈÊ¿ÓÂÈ·;

Â›Ó·È ÙÔ       ÙË˜ Î·Ù·ÛÎÂ˘‹˜ ÙˆÓ ·È‰ÈÒÓ, fiÛÔÈ Î‡‚ÔÈ Â›Ó·È:  

ñ fiÏË Ë Î·Ù·ÛÎÂ˘‹;

ñ Ë ÌÈÛ‹ Î·Ù·ÛÎÂ˘‹;

∞Ó
1
8

∏ ÎÏ·ÛÌ·ÙÈÎ‹ ÌÔÓ¿‰· Â›Ó·È ¤Ó·˜ ·ÚÈıÌfi˜ Ô˘ Ì·˜ ‰Â›¯ÓÂÈ ÛÂ fiÛ· ›Û· Ì¤ÚË ¤¯ÂÈ ̄ ˆÚÈÛÙÂ›
ÌÈ· ÔÛfiÙËÙ·.
¶·Ú¿‰ÂÈÁÌ·: ÙÔ˘          ÛËÌ·›ÓÂÈ fiÙÈ ÙÔ ÂÍ¿ÁˆÓÔ ¤¯ÂÈ ̄ ˆÚÈÛÙÂ› ÛÂ 6 ›Û· Ì¤ÚË. 

∞Ó¿ÌÂÛ· ÛÂ ‰‡Ô ‹ ÂÚÈÛÛfiÙÂÚÂ˜ ÎÏ·ÛÌ·ÙÈÎ¤˜ ÌÔÓ¿‰Â˜ Ô˘ ·Ó·Ê¤ÚÔÓÙ·È ÛÙËÓ ›‰È· ÔÛfiÙËÙ·,

ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚË Â›Ó·È ·˘Ù‹ Ô˘ ¤¯ÂÈ ÙÔ ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ ·ÚÔÓÔÌ·ÛÙ‹. 

¶·Ú¿‰ÂÈÁÌ·: ÁÈ·Ù› 

....

....
....
....

....

....
....
....

....

....



17 IÛÔ‰‡Ó·Ì· ÎÏ¿ÛÌ·Ù·

E K § O ° E ™  ™ T H N  T A • H

πÛÔ‰‡Ó·Ì· ÎÏ¿ÛÌ·Ù·: ∞Ó·ÁÓÒÚÈÛË Î·È ‰ËÌÈÔ˘ÚÁ›·.
∏ ¤ÓÓÔÈ· ÙË˜ ·ÏÔÔ›ËÛË˜. 
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¶ÔÈ· ÎÏ¿ÛÌ·Ù· Â›Ó·È ÈÛÔ‰‡Ó·Ì·;

  

  
  

            

∂ÚÁ·Û›Â˜

¢Â›¯Óˆ ÌÂ ‰ÈÏˆÌ¤ÓÔ

¯·ÚÙ› fiÙÈ 

™¿‚‚·ÙÔ ÙË˜ ÒÚ·˜

∫˘ÚÈ·Î‹ ÙË˜ ÒÚ·˜

2
3

8
12

1. ∏ ¡ÂÊ¤ÏË Ì·ı·›ÓÂÈ ÎÈı¿Ú·. ∆Ô ™·‚‚·ÙÔÎ‡ÚÈ·ÎÔ ÌÂÏ¤ÙËÛÂ:

¶fiÛË ÒÚ· ÌÂÏ¤ÙËÛÂ Û˘ÓÔÏÈÎ¿;

∆· ·È‰È¿ ÂÙÔÈÌ¿˙ÔÓÙ·È ÁÈ· ÙÈ˜ ÂÎÏÔÁ¤˜ Ô˘ ı· ·Ó·‰Â›ÍÔ˘Ó ÙÔ Û˘Ì‚Ô‡ÏÈÔ ÙË˜ Ù¿ÍË˜. 
O ª›ÏÙÔ˜ ·Ó¤Ï·‚Â Ó· ÊÙÈ¿ÍÂÈ Ù· „ËÊÔ‰¤ÏÙÈ· ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÒÓÙ·˜ ÛÂÏ›‰Â˜ A4.

1
4

2
8

4
16= =

ñ ¢ÈÏÒÓˆ ÙËÓ ÚÒÙË ÛÂÏ›‰· ∞4 Û‡ÌÊˆÓ· ÌÂ Ù· ÛÎ›ÙÛ·:

ñ ∂ÎÙÈÌÒ: ™Â fiÛ· ›Û· Ì¤ÚË
¯ÒÚÈÛ· ÙÔ ̄ ·ÚÙ›; .....

ñ ¢ÈÏÒÓˆ ÙË ‰Â‡ÙÂÚË ÛÂÏ›‰· ∞4 Û‡ÌÊˆÓ· ÌÂ Ù· ÛÎ›ÙÛ·:

ñ ∂ÎÙÈÌÒ: ™Â fiÛ· ›Û· Ì¤ÚË
¯ÒÚÈÛ· ÙÔ ̄ ·ÚÙ›; .....

ñ ∞ÓÔ›Áˆ Î·È ÙÈ˜ ‰‡Ô ÛÂÏ›‰Â˜ ∞4. ¶·Ú·ÙËÚÒ Ù· Ì¤ÚË ÙË˜ ÂÈÊ¿ÓÂÈ·˜. ∂Ï¤Á¯ˆ ÙËÓ

ÂÎÙ›ÌËÛ‹ ÌÔ˘. ¶·Ú·ÙËÚÒ: ÙÔ        ÙË˜ ÚÒÙË˜ ÛÂÏ›‰·˜ ÌÂ fiÛ· ·fi Ù· 8 ›Û·

ÎÔÌÌ¿ÙÈ· ÙË˜ ‰Â‡ÙÂÚË˜ ÛÂÏ›‰·˜ Â›Ó·È ›ÛÔ;

1
4

∆Ô  ¯ÚˆÌ·Ù›˙ˆ Ù·1
4

1
8

...
8

1Ë ÛÂÏ›‰· 2Ë ÛÂÏ›‰·

ñ °È· Ù· 24 „ËÊÔ‰¤ÏÙÈ· ÙˆÓ ·È‰ÈÒÓ fiÛÂ˜ ÛÂÏ›‰Â˜ ∞4 ı· ̄ ÚÂÈ·ÛÙÔ‡Ó ·Ó Î¿ıÂ
„ËÊÔ‰¤ÏÙÈÔ Â›Ó·È ÙÔ         ÙË˜ ÛÂÏ›‰·˜ ∞4; ..........................................................
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™˘Ì¤Ú·ÛÌ·

ñ °È· Ó· ‚Úˆ ÈÛÔ‰‡Ó·Ì· ÎÏ¿ÛÌ·Ù· ÂÓfi˜ ÎÏ¿ÛÌ·ÙÔ˜: 
- ÔÏÏ·Ï·ÛÈ¿˙ˆ Î·È ÙÔ˘˜ 2 fiÚÔ˘˜ ÌÂ ÙÔÓ ›‰ÈÔ ·ÚÈıÌfi, 

.¯.
Î·È ÊÙÈ¿¯Óˆ ÈÛÔ‰‡Ó·Ì· ÎÏ¿ÛÌ·Ù· ÌÂ ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÔ˘˜ fiÚÔ˘˜

- ‰È·ÈÚÒ Î·È ÙÔ˘˜ 2 fiÚÔ˘˜ ÙÔ˘ ÌÂ ÙÔÓ ›‰ÈÔ ·ÚÈıÌfi
Î·È ÊÙÈ¿¯Óˆ ÈÛÔ‰‡Ó·Ì· ÎÏ¿ÛÌ·Ù· ÌÂ ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ˘˜ fiÚÔ˘˜ .¯.

(·ÏÔÔ›ËÛË)

£· ˘ÔÏÔÁ›Ûˆ ÌÂ ÏÂÙ¿ 
ÙË˜ ÒÚ·˜ ·ÊÔ‡ 1 ÒÚ· = 60ã.

ÙˆÓ 246 ú.EÁÒ ¤¯ˆ ÙÔ ÙˆÓ 300 ú.

ÙÔ ™¿‚‚·ÙÔ ÙËÓ ∫˘ÚÈ·Î‹ 

........ Ï. ‹      ÙË˜ ÒÚ·˜     ....... Ï. ‹      ÙË˜ ÒÚ·˜2
3

1
6

2
12

1
3

2
6

4
200

2
100

8
12

∆· ÎÏ¿ÛÌ·Ù· ÌÂ ÙÔÓ ›‰ÈÔ ·ÚÔÓÔÌ·ÛÙ‹ Ï¤ÁÔÓÙ·È ÔÌÒÓ˘Ì·, ÂÓÒ Ù· ÎÏ¿ÛÌ·Ù· ÌÂ ‰È·-
ÊÔÚÂÙÈÎfi ·ÚÔÓÔÌ·ÛÙ‹ Ï¤ÁÔÓÙ·È ÂÙÂÚÒÓ˘Ì·. ∆· ÂÙÂÚÒÓ˘Ì· ÎÏ¿ÛÌ·Ù· ÌÔÚÂ› Ó· Â›Ó·È
ÈÛÔ‰‡Ó·Ì·, Ó· ÂÎÊÚ¿˙Ô˘Ó ‰ËÏ·‰‹ ÙÔ ›‰ÈÔ Ì¤ÚÔ˜ ÌÈ·˜ ÔÛfiÙËÙ·˜.

2. ¶ÔÈÔ ·È‰› ¤¯ÂÈ Ù· ÂÚÈÛÛfiÙÂÚ· ̄ Ú‹Ì·Ù·; ∂ÎÙÈÌÒ: .................................................

3. ¶ÔÈ· Û¯¤ÛË ¤¯Ô˘Ó Ù· ÎÏ¿ÛÌ·Ù·;

¶fiÛ· ¯Ú‹Ì·Ù· ¯ÚÂÈ¿˙ÂÙ·È ·ÎfiÌË Î¿ıÂ ·È‰› ÁÈ· Ó· ¤¯ÂÈ ·ÎÚÈ‚Ò˜ 100 ú;

E·ÏËıÂ‡ˆ ÌÂ ÙÔÓ :     =        Î·È          =

ñ ÙË˜ ÒÚ·˜ +        ÙË˜ ÒÚ·˜ =       ÙË˜ ÒÚ·˜ ‹ .... ÏÂÙ¿. 

ñ       ÙË˜ ÒÚ·˜ +        ÙË˜ ÒÚ·˜ =       ÙË˜ ÒÚ·˜ ‹ .... ÏÂÙ¿.

...
3
...
12

...
12

...
12

...
3

...
3

ñ ∆· ÎÏ¿ÛÌ·Ù· Ô˘ ¤¯Ô˘Ó ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎÔ‡˜ fiÚÔ˘˜, ·ÏÏ¿ ÂÎÊÚ¿˙Ô˘Ó ÙËÓ
›‰È· ÔÛfiÙËÙ· Ï¤ÁÔÓÙ·È ÈÛÔ‰‡Ó·Ì·. 

1
2

2
4

3
6

5
10

50
100

= = = ... = ...
2
3

4
6

6
9

2
3

4
6

2
3

20
30

4
6

2
3

20
30

2
3

18
27

200
300

=

= =

= =

= = ... = ...

H NÂÊ¤ÏË ÌÂÏ¤ÙËÛÂ:

2
3

8
12

EÁÒ ¤¯ˆ Ù· 

ñ ñ

= ¶·Ú¿‰ÂÈÁÌ·:

1
3

2
6

x:

x ...

: ...

: ...

4
200

2
100

¶·Ú·‰Â›ÁÌ·Ù·:

‹™˘ÓÔÏÈÎ¿ ‰È¿‚·ÛÂ


